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2版 《堂堂清》

1.1 正弦定理
1.粤； 2.月； 3.D； 4.B； 5.略.

1.1 正弦定理的应用

1.C； 2.4 远摇
姨 ； 猿.阅； 4.A； 5.A. 6. 远摇

姨
猿

.

1.1 余弦定理

1.B； 2.钝角； 猿.月； 源. 猿摇姨
2
； 5. 员

圆
； 远.圆猿

猿2
.

1.1 余弦定理的应用

员.C； 2.悦； 猿. 苑摇
姨 ； 源.圆； 缘.（员）猿园毅；（圆）远员

圆
.

3版 同步分层能力测试题（一）

基础练

一、选择题

员耀远.月ACADC.
提示：

员.考虑正弦定理.
故选B.

2.由葬
圆
垣遭

圆
原糟

圆
越圆葬遭糟燥泽悦跃园，得糟燥泽悦跃园.

故选A.

3.疫C=60毅，b= 2摇
姨 ，c= 猿摇

姨 ，

亦由正弦定理，可得sinB= b·sinC
c

= 2摇
姨
圆

.

疫b约c，B为锐角，亦B=45毅，亦A=180毅-B-C=75毅援
故选C援

4.原式越 遭
圆
垣糟

圆
原葬

圆

圆糟
垣 糟

圆
垣葬

圆
原遭

圆

圆糟
越糟越 圆摇

姨 .

故选A.
缘.由 bsin2A =asinB，得 2sinBsinAcosA =sinAsinB，得

cosA= 员
圆
.

又c=2b，由余弦定理得a
2
=b

2
+c

2
-2bccosA=b

2
+4b

2
-4b

2
·

员
圆
=3b

2
，得 a

b
= 3摇
姨 .

故选D援

远.由正弦定理，有 葬
泽蚤灶粤

越 遭
泽蚤灶月

，所以 源 猿摇
姨
泽蚤灶粤

越 圆
泽蚤灶猿园毅

，

泽蚤灶粤越 猿摇
姨 ，而园约泽蚤灶粤臆员，所以角粤的值不存在，此三角形

无解.故选悦.
二、填空题

7.猿园毅； 8.缘园.
提示：

7.糟燥泽悦越 葬
圆
垣遭

圆
原糟

圆

圆葬遭
越 猿摇
姨
圆
，则悦越猿园毅.

愿.在吟粤月悦中，由正弦定理，得 月悦
泽蚤灶粤

越 粤悦
泽蚤灶月

.亦粤悦越

月悦泽蚤灶月
泽蚤灶粤

越圆月悦越圆园.又吟粤月悦等腰三角形，且 粤悦越粤月，

亦吟粤月悦的周长为粤月垣月悦垣粤悦越缘园.

三、解答题

怨.解：取糟越员，则葬越 猿摇
姨 ，

遭越 糟
圆
垣葬

圆
原圆糟葬糟燥泽月

摇姨 越 员垣猿原圆伊 猿摇
姨 伊 猿摇

姨
2

摇姨 越员.

此时吟粤月悦为等腰三角形，故悦越猿园毅，粤越员圆园毅.

员园.解：（员）由余弦定理，得 遭
圆
=葬

圆
垣糟

圆
-2accosB=4+

25-2伊圆伊缘伊 猿
缘
越员苑，即遭越 员苑摇

姨 .

（圆）由糟燥泽月越 猿
缘
，得泽蚤灶月越 源

缘
.由正弦定理及（员），有

泽蚤灶悦
糟

越 泽蚤灶月
遭
，即 泽蚤灶悦

缘
越

源
缘
员苑摇

姨
，解得泽蚤灶悦越 源 员苑摇

姨
员苑

.

11.（1）疫sin
2
B+sin

2
C- 2摇

姨 sinBsinC=sin
2
A .

由正弦定理，得b
2
+c

2
- 2摇
姨 bc=a

2
.

亦cosA越 b
2
+c

2
-a

2

2bc
= 2摇
姨
圆
，从而A越 仔

4
.

（2）S越 员
圆
bcsinA=1，从而bc越2 2摇

姨 .

亦a
2
越b

2
+c

2
-2bccosA越b

2
+c

2
-4逸4 2摇

姨 -4.

故amin越2 2摇
姨 -1

摇姨 .

12.解：（1）疫葬
圆
垣糟

圆
越遭

圆
原葬糟，亦糟燥泽月越 葬

圆
垣糟

圆
原遭

圆

圆葬糟
越原 1

2
.

疫月沂（园，仔），亦月越 圆
猿
仔.

（2）在吟粤月D中，由正弦定理，有 粤阅
泽蚤灶月

越 月阅
泽蚤灶蚁月粤阅

.

亦泽蚤灶蚁月粤阅越 月阅·泽蚤灶月
粤阅

越

猿摇
姨
2

2 猿摇
姨

越 1
源
，

亦糟燥泽蚁月粤悦越糟燥泽圆蚁月粤阅越员原圆伊 1
16
= 7
8
，

亦sin蚁BAC越 员原（ 7
8
）
圆摇姨 越 员缘摇

姨
8
，

亦糟燥泽C越糟燥泽（远园毅原蚁BAC）越 苑垣猿 缘摇
姨
员远

.

提升练

一、选择题

员耀远.阅D粤粤DC.
提示：

员.圆砸越 粤月
泽蚤灶悦

越源 圆摇
姨 .

故选D.

圆.由糟燥泽粤越 员
圆
，得泽蚤灶粤越 猿摇

姨
圆

.

所以由正弦定理，可知 葬垣遭垣糟
泽蚤灶粤垣泽蚤灶月垣泽蚤灶悦

越 葬
泽蚤灶粤

越圆.

故选阅.

3.不妨设葬越圆k，遭越猿k，糟越源k，则糟燥泽悦越 葬
圆
垣遭

圆
原糟

圆

圆葬遭
越原 员

源
.

故选A.
源.由题意可得葬跃遭跃糟，则粤跃月跃悦.
故选A.

5.疫a=2 2摇
姨 ，c=2，cos A

圆
= 14摇
姨
4
，

亦糟燥泽粤越圆糟燥泽
圆 粤
圆
原员越圆伊（ 员源摇

姨
4
）
圆
原员越 猿

源
，

亦由余弦定理a
2
=b

2
+c

2
-2bccosA，可得（2 2摇

姨 )
2
=b

2
+

2
2
-2·b·2伊 3

4
，可得b

2
-3b-4=0，亦解得b=4，或b=-1（舍去）援

故选D援

远.疫吟ABC中，a
2
=b

2
+c

2
-bc，即b

2
+c

2
-a

2
=bc，

亦cosA= b
2
+c-a

2

圆bc
= 员
圆
，亦A=60毅.

疫bc=4，亦S吟ABC=
员
圆
bcsinA= 3摇

姨 .

故选C援
二、填空题

苑.猿；
愿.猿园毅.
提示：

苑.由糟燥泽月越 糟
圆
垣葬

圆
原遭

圆

圆糟葬
越（糟垣葬）

圆
原圆糟葬原遭

圆

圆糟葬
越 猿原圆糟葬

圆糟葬
越原 员

圆
，解

得葬糟越猿.

8.由正弦定理，知 a
sinA

= b
sinB

.

疫b=2a，B=A+6园毅，

亦 a
sinA

= 2a
sin（A+6园毅）

，

解得tanA= 3摇
姨
3

.

又疫粤为三角形的一个内角，亦A越猿园毅.
三、解答题

怨.解：（员）由糟燥泽粤越 遭
圆
垣糟

圆
原葬

圆

圆遭糟
越 原遭糟
圆遭糟

越- 员
圆
，得粤越员圆园毅.

（圆）吟ABC可以为等腰三角形，理由如下：
由正弦定理，

得泽蚤灶
圆
粤越泽蚤灶

圆
月垣泽蚤灶

圆
悦垣泽蚤灶月泽蚤灶悦越（泽蚤灶月垣泽蚤灶悦）

圆
原泽蚤灶月泽蚤灶悦.

亦
泽蚤灶月泽蚤灶悦越 员

源
，

泽蚤灶月垣泽蚤灶悦越员，

扇

墒

设
设
设
设
缮
设
设
设
设

得泽蚤灶月越泽蚤灶悦越 员
圆
.

故吟粤月悦是等腰三角形.

10.（1）疫sin
圆
A+sin

2
B-sin

2
C=-sinAsinB，

由正弦定理，可得a
2
+b

2
-c

2
=-ab.

由余弦定理，可得cosC= a
2
+b

2
-c

2

圆ab
=- 员

圆
.

疫0约C约仔，亦C= 2仔
3
.

（2）疫c=7，a+b=8，

由（1），可得a
2
+b

2
-c

2
=-ab，即（a+b）

2
-c

2
=ab，

亦ab=15，

亦吟ABC的面积 S = 员
圆

absinC = 员
圆

伊15 伊 3摇
姨
圆

=

15 3摇
姨
4

.

葬
圆

猿越
缘
圆
；圆葬

圆

源越葬
圆

猿垣葬
圆

圆越
缘
圆
垣4越 员3

圆
，即葬

圆

源越
员3
源
；圆葬

圆

缘越葬
圆

源垣葬
圆

猿越
员3
源
垣 缘
圆
越

圆3
源
，即葬

圆

缘越
圆3
愿
；圆葬

圆

远越葬
圆

缘垣葬
圆

源越
圆3
愿
垣 员3
源
越 49
愿
，即葬

圆

6越
49
员远

.又疫葬灶跃

园，亦葬远越
7
源
.

8.易知葬2
2
原葬1·葬3越原员，得葬3越员园，同理可得葬4越33援

三、解答题

怨.解：把葬员越员，葬圆越猿代入an+1=pan+q，得葬圆越责葬员垣择，

即猿越责垣择.淤
把葬圆越猿代入葬猿越责葬圆垣择，得葬猿越猿责垣择.于

把葬源越员缘代入葬源越责葬猿垣择，得员缘越责葬猿垣择.盂

联立淤于盂，得
责越圆，
择越员，嗓 或

责越原猿，
择越远.嗓

员园.解：（员）葬员越员，葬圆越
圆
猿
，葬猿越

圆
源
，葬源越

圆
缘
，…，葬灶越

圆
灶垣员

.

（圆）因为遭灶越
葬灶
葬灶垣员

越 灶垣圆
灶垣员
，

所以遭圆园员苑遭圆园员愿遭圆园员怨越
圆园员怨
圆园员愿

伊 圆园圆园
圆园员怨

伊 圆园圆员
圆园圆园

越 圆园圆员
圆园员愿

.
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2.2 等差数列的概念

1.A； 2.于盂； 3.B； 4.C； 5.C； 远.A； 苑.圆圆；
8.a1=1，d=4.

2.2 等差数列的通项公式

员援月； 2.粤； 猿援猿； 4.C； 缘援源； 远援月.

7.解：（员）由题意，知
葬员垣（缘原员）凿越原员，

葬员垣（愿原员）凿越圆，
嗓 解得

葬员越原缘，

凿越员援嗓
（圆）由题意，知

葬员垣葬员垣（远原员）凿越员圆，

葬员垣（源原员）凿越苑，
嗓 解得

葬员越员，

凿越圆，嗓
亦葬灶越员垣圆（灶原员）越圆灶原员，葬怨越圆伊怨原员越员苑援

8.第一个负数项为a15=-2.

2.2 等差数列的性质
1.A； 2.C； 3.D； 4.C；
5.-1； 6.48； 7.30； 8.3.

3版 同步分层能力测试题（三）

基础练

一、选择题

员耀远.BCACCA.
提示：

员援疫猿，曾，缘成等差数列，亦圆曾越猿垣缘，解得曾越源.故选月.

2.疫等差数列｛葬灶｝中，葬圆越远，葬源越愿，亦
葬员垣凿越远，

葬员垣猿凿越愿，
嗓

解得葬员越缘，凿越员，亦葬远越葬员垣缘凿越缘垣缘越员园.

故选悦.

猿援由题意可得葬越 员
猿摇

姨 垣 圆摇
姨

，遭越 员
猿摇

姨 原 圆摇
姨

，则葬，遭

的等差中项为 葬垣遭
圆

越

员
猿摇

姨 垣 圆摇
姨

垣 员
猿摇

姨 原 圆摇
姨

圆
越 圆 猿摇

姨
圆

越

猿摇
姨 .故选粤.

4.根据题意，等差数列｛葬灶｝中，葬缘垣葬苑越圆，

则葬缘垣葬苑越葬源垣葬愿越圆葬远越圆，

则有葬源垣葬愿越圆，圆葬远越圆，

则葬源垣圆葬远垣葬愿越源.

故选悦援
5.疫数列｛an｝满足an+1=an+3，a1=0，

亦数列｛an｝是首项为0，公差为3的等差数列，

亦an=a员+（n-1）d=3n-3.

故选C.

6.设公差为d，疫a员=
1
猿
，a圆+a缘=4，亦a员+d+a员+4d=4，即

圆
猿
+

5d=4，可得d= 圆
猿
.再由an=a员+（n-1）d=

1
猿
+（n-1）·圆

猿
=33，解

得n=50.
故选A.
二、填空题

苑.6；
愿.圆灶原猿.
提示：

7.等差数列｛葬灶｝中，葬圆垣葬员圆越圆葬苑越源，

亦葬苑越圆，则葬圆垣葬苑垣葬员圆越猿葬苑越远.

愿.由
圆葬员垣远凿越员园，

圆葬员垣愿凿越员源，
嗓 解得

葬员越原员，

凿越圆.嗓
三、解答题

怨.解：（1）设等差数列｛葬灶｝的公差为凿，

依题意，得
圆葬员垣愿凿越葬员垣怨凿，

葬员垣凿越源，
嗓 解得葬员越凿越圆.

所以数列｛葬灶｝的通项公式为葬灶越圆灶.

（2）由（1），知葬灶越圆灶，所以圆灶越圆园园园，解得灶越员园园园.

员0.解：由题意知葬灶越圆灶原苑.由圆灶原苑越缘圆，得灶越圆怨.缘埸晕
*
，

亦缘圆不是该数列中的项.

又由圆灶原苑越圆噪垣苑，解得灶越噪垣苑沂晕
*
，亦圆噪垣苑是数列｛葬灶｝

中的项，且是第噪垣苑项.

11.解：因为｛
葬灶垣姿

猿
灶
｝为等差数列，所以

葬灶垣员垣姿

猿
灶垣员

原
葬灶垣姿

猿
灶
越

凿，凿为常数.因为葬灶垣员越猿葬灶垣猿
灶
原愿（灶沂晕

*
），所以

猿葬灶垣猿
灶
原愿垣姿

猿
灶垣员

原

葬灶垣姿

猿
灶
越凿，则左边越

3葬灶垣猿
灶
原愿垣姿原（猿葬灶垣猿姿）

猿
灶垣员

越 猿
灶
原愿原圆姿
猿
灶垣员

越 员
猿
垣

原愿原圆姿
猿
灶+员
为常数，则原愿原圆姿越园，解得姿越原源援

12.解：（1）数列｛an｝中，已知a员=1，葬灶垣员越
葬灶

员垣圆葬灶
，

可得an+1+2an+1an=an，可得
1
葬灶垣员

原 1
葬灶
=2.

所以数列｛ 1
葬灶
｝是以1为首项，2为公差的等差数列.

（2）由（1）可得 1
葬灶
=1+2（n-1）=2n-1，

亦数列｛an｝的通项公式为an=
1

2灶原员
.

提升练

一、选择题

员耀远.BBBDBC.
提示：

1.数列｛葬灶｝为等差数列，且葬缘垣葬怨越
愿仔
猿
，

则圆葬苑越葬缘垣葬怨越
愿仔
猿
，

解得葬苑越
源仔
猿
，

所以贼葬灶葬苑越贼葬灶
源仔
猿
越贼葬灶 仔

猿
越 猿摇
姨 .

故选月.
圆援设新数列葬员垣葬源，葬圆垣葬缘，葬猿垣葬远，…的第灶项是遭灶，则遭灶越葬灶垣

葬灶垣猿越圆葬员垣（灶原员）凿垣（灶垣圆）凿越圆葬员垣（圆灶垣员）凿，亦遭灶垣员原遭灶越圆凿，此新

数列是以圆凿为公差的等差数列.故选月.
3.疫等差数列｛葬灶｝中，葬员越缘，葬源垣葬苑越园，

亦缘垣猿凿垣缘垣远凿越园，

亦凿越原 员园
怨
，

亦葬灶越缘原
员园
怨
（灶原员）越原 员园

怨
灶垣 缘缘

怨
.

疫葬灶越原
员园
怨
灶垣 缘缘

怨
跃园时，解得灶约缘.缘，

则｛葬灶｝中为正数的项的个数为缘.

故选月.

4.由葬怨=葬1+8d臆员，葬员园=葬1+9d跃员，得
8
75

<d臆 3
25

.

故选D.

5.由葬噪越葬员垣（噪原员）凿，有原远垣（k原员）凿越园，得噪越 远
凿
垣员，所以

当凿越员时，噪取到最大值苑援
故选B.

远援疫 员
贼葬灶粤

， 员
贼葬灶月

， 员
贼葬灶悦

依次成等差数列，亦 员
贼葬灶粤

垣

员
贼葬灶悦

越 圆
贼葬灶月

，糟燥泽粤泽蚤灶C垣泽蚤灶粤糟燥泽C
泽蚤灶粤泽蚤灶悦

越 泽蚤灶（粤垣C）
泽蚤灶粤泽蚤灶悦

越 sinB
泽蚤灶粤·sinC

越

圆糟燥泽月
泽蚤灶月

，圆泽蚤灶粤sinC糟燥泽月越泽蚤灶
圆
月.由正弦定理，得圆葬c糟燥泽月越遭

圆
.由

余弦定理，得葬
圆
垣糟

圆
原遭

圆
越遭

圆
，葬

圆
垣糟

圆
越圆遭

圆
，即葬

圆
，遭

圆
，糟

圆
依次成等差

数列.故选悦.
二、填空题

苑.-1； 愿. 圆园20
圆园21

.

提示：

7援疫葬员垣葬圆垣…垣葬员源越苑苑，

又知a1+a14=a2+a13=a3+a12=…=a7+a8，

亦由题意，得苑（葬员垣葬员源）越苑苑，

亦圆葬员垣员猿凿越员员，亦凿越
员员原圆葬员
员猿

.

疫葬员员越葬员垣员园凿越
员员园原苑葬员
员猿

，

又疫葬员，葬员员均为正整数，葬员越
员员园原员猿葬员员

苑
跃园，

亦员臆葬员员臆愿.

逐一代入，得葬员员越圆，葬员越员圆，

由葬员员越葬员垣员园d，解得凿越原员.

故答案为原员.

愿援由条件葬灶垣遭 灶越员，葬员越
员
圆
，遭 灶垣员越

遭灶

员原葬
圆

灶

（灶沂晕
*
），得遭 灶垣员越

员
圆原遭灶

，所以 员
遭灶垣员-1

原 员
遭灶原员

越原员.因为遭员越
员
圆
，所以 员

遭员原员
越原圆，

故数列｛ 员
遭灶原员
｝是以原圆为首项，原员为公差的等差数列，所

以 员
遭灶原员

越原灶原员，遭灶越
灶

灶垣员
，遭圆园20越

圆园20
圆园21

.

三、解答题

怨援证明：疫葬，遭，糟成等差数列，
亦圆遭越葬垣糟，
亦（遭垣糟）垣（葬垣遭）越葬垣圆遭垣糟越葬垣（葬垣糟）垣糟越圆（葬垣糟），
亦遭垣糟，糟垣葬，葬垣遭也成等差数列援

10.解：（1）因为f（x）= 猿曾
曾垣猿
，数列｛xn｝的通项xn=f（xn-1），

所以xn=
猿曾灶原员
曾灶原员垣猿

，所以 1
曾灶
越 1
曾灶原员

垣 1
猿
，所以 1

曾灶
原 1
曾灶原员

越 1
猿
，

所以｛ 1
曾灶
｝是等差数列.

（2）当x员=
1
2
时，1

曾员
=2，所以 1

曾灶
=2+ 1

猿
（n-1）= 灶垣缘

猿
，

所以xn=
猿

灶垣缘
，所以x2020=

猿
2园圆5

.
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2版 《堂堂清》

1.2 测量距离

1.D； 2.D； 猿.D； 源.5. 5.（员）圆源；（圆）愿 3摇
姨 .

1.圆 测量高度

1.B； 2.20 猿摇
姨 m； 3.C； 4.D； 缘.员源园 猿摇

姨 .
远.猿园米.

1.2 测量角度

1.D； 2.C； 3. 2摇
姨
2
； 4. 猿摇

姨 .

缘.（员）员小时；（圆）员猿
员源
援

1.2 三角形的面积问题

1. 猿摇
姨
源
； 2.2 5摇

姨 ； 3.1； 源. 仔
源
.

5.证明略. 远.杂越 猿 猿摇
姨
圆

.

3版 第一章能力测试题

一、选择题

1耀6.ACBCDC； 7耀12.DBB月BD.
提示：

1.由正弦定理，得sinC= c·sinA
a

=
2摇

姨 伊 2摇
姨
2

2
= 1
2
.

故选A.
2.在吟ABC中，疫a=8，B=60毅，C=75毅，亦A=180毅-60毅-

75毅=45毅，

亦由正弦定理，可得b= asinB
sinA

越
8伊 3摇

姨
2
圆摇

姨
2

=4 6摇
姨 .

故选悦.
3.由题意可知AC=30，蚁BAD=45毅，蚁CAD=15毅，得B=

45毅，蚁BAC=30毅.

由正弦定理可知 BC
sin蚁BAC

= AC
sinB

，

解得BC=15 圆摇
姨 .故选B.

4援由 sinC
sinA

=2，得c=2a.又b
2
-a

2
= 3
2
ac，所以b

2
=a

2
+ 3
2
·a·

2a=4a
2
，则cosB= a

2
+4a

2
-4a

2

2·a·2a
= 1
4
.故选C.

缘.如图1所示，在平面四边形粤月悦阅中，
蚁粤月悦垣蚁悦阅粤越仔，且粤月越粤阅越苑，月悦越猿，悦阅越缘，

A

B

D C
图 1

则蚁月粤阅垣蚁月悦阅越仔.

在吟ABD和吟BCD中，由余弦定理，可得苑
圆
垣苑

圆
原圆伊苑伊

苑·糟燥泽蚁月粤阅越猿
圆
垣缘

圆
原圆伊猿伊缘·糟燥泽蚁月悦阅越猿

圆
垣缘

圆
垣圆伊猿伊缘·

糟燥泽蚁月粤阅，

解得糟燥泽蚁月粤阅越 员
圆
，

则cos蚁月C阅=- 员
圆
，

则sin蚁月C阅= 猿摇
姨
2

.

故吟悦月阅的面积杂越 员
圆
BC·CD·sin蚁BCD= 员

圆
伊3伊5伊

猿摇
姨
2

越 员缘 猿摇
姨
源

.

故选阅.

6援吟ABC三内角之比为1颐2颐3，所以三角形三内角分别

为 1
6
伊180毅=30毅，2

6
伊180毅=60毅，3

6
伊180毅=90毅，即三内角正

弦之比为sin30毅颐sin60毅颐sin90毅= 1
2
颐 3摇
姨
2

颐1=1颐 3摇
姨 颐2.

故选C.
苑.疫葬越愿，月越猿园毅，遭越源，

亦由正弦定理 葬
泽蚤灶粤

越 遭
泽蚤灶月

，可得泽蚤灶粤越 葬泽蚤灶月
遭

越员.

疫粤沂（园毅，员愿园毅），亦粤越怨园毅，悦越远园毅.

在砸贼吟粤月悦中，糟越月悦·泽蚤灶远园毅越源 猿摇
姨 .

故选阅.

愿.吟粤月悦中，疫杂越 员
圆
遭糟泽蚤灶粤越 猿摇

姨
源

遭糟越 猿摇
姨 ，亦遭糟越源.

亦由余弦定理可得糟燥泽粤越 遭
圆
垣糟

圆
原葬

圆

圆遭糟
越（糟原遭）

圆
垣圆遭糟原葬

圆

圆遭糟
越

原 员
圆
，

亦（糟原遭）
圆
垣愿原圆员
愿

越原 员
圆
，

解得（糟原遭）
圆
越怨.又遭约糟，亦糟原遭越猿.

故选月.
怨.利用余弦定理解吟ABC.易知蚁ACB越120毅，在吟ABC

中，由余弦定理，得AB
2
越AC

2
垣BC

2
原2AC·BCcos120毅越2d

2
原

2d
2
·（原 1

2
）越3d

2
，亦AB越 猿摇

姨 d.

故选B援

10援 由题意，结合正弦定理可得 葬
圆
原（遭原糟）

圆

遭糟
越员，整理得

遭
圆
垣糟

圆
原葬

圆

圆遭糟
越 员
圆
，所以糟燥泽粤越 员

圆
.

故选B.
员员.如图2所示，平行四边形粤月悦阅中，粤月越圆，粤阅越猿，

粤悦越源，

A B

CD

图 2
则在吟粤月悦中，粤月越圆，月悦越猿，粤悦越源.

由余弦定理，得糟燥泽蚁粤月悦越 粤月
圆
垣月悦

圆
原粤悦

圆

圆粤月·月悦
越 源垣怨原员远
圆伊圆伊猿

越

原 员
源
，故糟燥泽蚁阅粤月越原糟燥泽蚁粤月悦越 员

源
，

则月阅
圆
越粤阅

圆
垣粤月

圆
原圆·粤阅·粤月·糟燥泽蚁阅粤月，

解得月阅越 员园摇
姨 .

故选月.

12援设AB越x，由余弦定理，得12
2
越x

2
垣k

2
原2kxcos60毅，化

简得x
2
原kx垣k

2
原144越0.设枣（曾）越x

2
原kx垣k

2
原144，依题意，知

枣（曾）的图象与曾轴正半轴只有一个交点.由于枣（曾）图象的对

称轴为曾越 噪
2
跃园，所以枣（园）臆园或驻越噪

2
原源（噪

2
原员源源）越园，解得

k越8 猿摇
姨 ，或0约k臆12.
故选阅.
二、填空题

13.员； 14. 圆仔
猿
；

15. 猿
圆
； 16.6.

提示：

13.在吟粤月悦中，由正弦定理，得 1
sin月

= 3摇
姨

sin 2仔
3

，

亦sinB= 1
2
.疫b<c，故月越 仔

远
，则粤越 仔

远
.

亦吟粤月悦为等腰三角形，亦a=1.

员源援疫（葬垣遭原糟）（葬垣遭垣糟）越葬
圆
垣圆葬遭垣遭

圆
原糟

圆
越葬遭，亦葬

圆
垣遭

圆
原糟

圆
越原葬遭.

由余弦定理，得糟燥泽悦越 葬
圆
垣遭

圆
原糟

圆

圆葬遭
越原 员

圆
.又疫悦沂（园，仔），

亦悦越 圆仔
猿
.故答案为 圆仔

猿
.

员缘.杂吟粤月悦越
员
圆
遭糟泽蚤灶粤越 员

圆
遭糟 员原糟燥泽

圆
粤

摇姨 越 员
圆
伊圆伊 猿摇

姨 伊

猿摇
姨
圆

= 猿
圆
.

故答案为 猿
圆
.

员远.粤阅越粤月垣月阅越粤月垣 圆
猿
月悦越粤月垣 圆

猿
（粤悦原粤月）越 员

猿
粤月垣

圆
猿
粤悦，

亦粤阅
圆

越（ 员
猿
粤月垣 圆

猿
粤悦）

圆
越 员
怨
粤月

圆

垣 源
怨
粤悦

圆

垣圆伊 员
猿
伊 圆
猿
|粤月|·

|粤C|·糟燥泽远园毅越28，即粤月
圆
垣员圆粤月原员园愿越园，

亦粤月越远，或粤月越原员愿（舍）.
故答案为远.
三、解答题

17.解：（1）在吟粤月悦中，疫 葬
泽蚤灶粤

越 遭
泽蚤灶月

，

亦泽蚤灶粤越
圆 猿摇
姨 伊 圆摇

姨
2

2 圆摇
姨

越 猿摇
姨
2

.

又疫葬跃遭，亦粤越远园毅，或粤越员圆园毅.

（2）疫在吟粤月悦中，糟燥泽粤 越 源
缘
，亦泽蚤灶粤 越 猿

缘
，亦由正弦定

理，得遭越 葬·泽蚤灶月
泽蚤灶粤

越
圆 猿摇
姨 伊 圆摇

姨
2

猿
缘

越 缘 远摇
姨
猿

.

又疫泽蚤灶悦越泽蚤灶［员愿园毅原（粤 垣月）］越泽蚤灶（粤 垣月）越泽蚤灶粤糟燥泽月垣

糟燥泽粤泽蚤灶月越 猿
缘
伊 圆摇
姨
2

垣 源
缘
伊 圆摇
姨
2

越 苑 圆摇
姨
员园

，

亦杂吟粤月悦越
1
2
葬遭泽蚤灶悦越 1

2
伊圆 猿摇

姨 伊 缘 远摇
姨
猿

伊 苑 圆摇
姨
员园

越苑.

员愿.解：（员）吟粤月悦中，月越 仔
猿
，粤月越源，

由于月阅越 员
圆
阅悦，粤阅越 猿摇

姨 月阅，

在吟粤月阅中，利用余弦定理可得（ 猿摇
姨 月阅）

圆
越粤月

圆
垣月阅

圆
原

圆·粤月·月阅·糟燥泽 仔
猿
，

整理得月阅
圆
垣圆月阅原愿越园，

解得月阅越原源，或月阅越圆（负值舍去），则月悦越远.

（圆）在吟粤月悦中，月越 仔
猿
，粤月越源，粤悦越远，

利用正弦定理，得 远

泽蚤灶 仔
猿

越 源
泽蚤灶悦
，解得泽蚤灶悦越 猿摇

姨
猿

.

利用余弦定理，得粤悦
圆
越粤月

圆
垣月悦

圆
原圆粤月·月悦·糟燥泽 仔

猿
，

解得月悦越圆垣圆 远摇
姨 .

所以 月悦
泽蚤灶蚁月粤悦

越 粤悦
泽蚤灶月
，

解得泽蚤灶蚁月粤悦越 猿摇
姨 垣猿 圆摇

姨
远

.

员怨.（员）解：月悦越猿园原曾（员缘臆曾<猿园），由余弦定理，得粤悦
圆
越

曾
圆
垣（猿园原曾）

圆
原圆曾（猿园原曾）糟燥泽员圆园毅越曾

圆
原猿园曾垣怨园园.

故 枣（曾）越曾
圆
原猿园曾垣怨园园（15臆曾<猿园）.

（圆）证明：当曾越员缘沂［员缘，猿园）时，粤悦
圆
最小，即粤悦最小，

此时粤月越月悦越员缘，亦粤月越月悦.

20.解：（1）疫葬糟·葬
圆
垣糟

圆
原遭

圆

2葬糟
垣遭糟·遭

圆
垣糟

圆
原葬

圆

2遭糟
越葬

圆
原遭

圆
垣愿糟燥泽粤，

亦遭
圆
垣糟

圆
原葬

圆
越愿糟燥泽粤，亦圆遭糟糟燥泽粤越愿糟燥泽粤 .疫糟燥泽粤屹园，亦遭糟越源.

由已知，结合正弦定理，得遭越圆糟，亦遭越圆 圆摇
姨 ，糟越 圆摇

姨 .

（2）疫遭
圆
垣糟

圆
逸2bc，亦葬

圆
越遭

圆
垣糟

圆
原圆遭糟糟燥泽粤逸圆遭糟原圆遭糟糟燥泽粤，

即远逸愿原愿糟燥泽粤，亦糟燥泽粤逸 1
源
，

亦泽蚤灶粤臆 员缘摇
姨
源
，亦杂越 1

2
遭糟泽蚤灶粤臆 员缘摇

姨
2
，所以吟ABC

面积的最大值为 员缘摇
姨
2

.

圆员.解：依题意得月悦越员圆 猿摇
姨 噪皂，月阅越员圆噪皂，悦阅越员圆噪皂，

蚁悦粤月越苑缘毅.
设蚁粤悦阅越琢，蚁悦阅月越茁.在吟悦阅月中，由余弦定理，有

糟燥泽茁越 悦阅
圆
垣月阅

圆
原月悦

圆

圆·悦阅·月阅
越 员圆

圆
垣员圆

圆
原（员圆 猿摇

姨 ）
圆

圆伊员圆伊员圆
越原 员

圆
，得茁越

员圆园毅，于是琢越源缘毅.

在吟粤悦阅中，由正弦定理，得粤阅越 悦阅·泽蚤灶琢
泽蚤灶苑缘毅

越员圆伊 圆摇
姨
圆

伊

源
远摇

姨 垣 圆摇
姨

越员圆（ 猿摇
姨 原员）（噪皂）.

故此人还需走员圆（ 猿摇
姨 原员）噪皂才能到达粤城.

圆圆.解：（员）由正弦定理，有泽蚤灶
圆
粤泽蚤灶月垣泽蚤灶月糟燥泽

圆
粤越 圆摇

姨 ·

泽蚤灶粤，得泽蚤灶月（泽蚤灶
圆
粤垣糟燥泽

圆
粤）越 圆摇

姨 泽蚤灶粤，

亦泽蚤灶月越 圆摇
姨 泽蚤灶粤，得 遭

葬
越 圆摇
姨 .

（圆）由糟燥泽月越 糟
圆
垣葬

圆
原遭

圆

圆糟葬
越 猿摇
姨 葬

圆
垣葬

圆

圆糟葬
越（ 猿摇

姨 垣员）葬
圆糟

，

又由（员），知遭
圆
越圆葬

圆
，则糟

圆
越（圆垣 猿摇

姨 ）葬
圆
.

亦糟燥泽
圆
月越（ 猿摇

姨 垣员）
圆
葬
圆

源糟
圆

越（ 猿摇
姨 垣员）

圆
葬
圆

源（圆垣 猿摇
姨 ）葬

圆
越 员
圆
.

注意到糟燥泽月跃园，即糟燥泽月越 圆摇
姨
圆
，得月越源缘毅.
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2.1 数列的概念

1.D； 2.2019，2019，2019，…，2019，…；
猿.A； 源.C； 5.淤；
远.姿跃-3； 苑.葬圆园20跃葬圆园19.

2.1 递推公式

1.D； 圆.an+1=3an+2； 猿.C； 4. 1
2
； 5.a5=19.

远.解：葬灶越葬员垣（葬圆原葬员）垣（葬猿原葬圆）垣…垣（葬灶原葬灶原员）越员垣圆垣猿垣…垣灶越

灶（灶垣员）
圆

. 7.-猿.

圆.1 数列的通项公式

1.an= 灶摇
姨 ；

2.-1，1
源
，- 1

怨
，1
员远
，- 1

圆缘
；

3.B； 4.C； 5.B；
远.A； 苑.月； 8.5.

3版 同步分层能力测试题（二）

基础练

一、选择题

员耀远.CCBAAA.

提示：

员.数列即为员， 1
圆摇

姨
， 1

猿摇
姨

，1
2
， 1

缘摇
姨

，…，即为 1
员
，

1
圆摇

姨
， 1

猿摇
姨

， 1
源摇

姨
， 1

缘摇
姨

，…，

亦通项公式an=
1
灶摇

姨
.

故选C.
圆.数列的规律为每两项相加的数值为后一项，
则猿垣缘越曾越愿，故选悦援

猿.数列 圆，猿， 员源摇
姨 ， 员怨摇

姨 ，圆 远摇
姨 ，…，即为 源摇

姨 ，

怨摇
姨 ， 员源摇

姨 ， 员怨摇
姨 ， 圆源摇

姨 ，亦其通项公式为葬灶越 缘灶原员摇
姨 ，

亦缘灶原员越员圆
圆
，解得灶越圆怨.

故选月援
源.设此数列的通项公式为葬灶，

疫奇数项为负数，偶数项为正数，

亦符号为（原员）
灶
，每一项的绝对值为

员
灶
，

故其通项公式为葬灶越
（原员）

灶

灶
.

故选粤援

缘援疫葬员越
员
圆
，葬灶垣员越员原

员
葬灶
（灶逸圆），亦葬圆越员原

员
葬员
越原员，葬猿越员原

员
葬圆
越

圆，葬源越员原
员
葬猿
越 员
圆
，亦数列｛葬灶｝是周期为猿的数列，亦葬员缘越葬猿越圆.

故选粤.

6援疫数列｛葬灶｝的通项公式为葬灶越灶
圆
原姿灶（姿沂砸），

又数列｛葬灶｝是递增数列，亦葬灶垣员原葬灶越（灶垣员）
圆
原姿（灶垣员）原（灶

圆
原

姿灶）越圆灶垣员原姿跃园恒成立，
即圆灶垣员原姿的最小值圆伊员垣员原姿越猿原姿跃园，
亦姿约猿，即实数姿的取值范围是（原肄，猿）援
故选粤援
二、填空题

7援8；

8援an=（-1）
n+1
·n·（n+1）.

提示：

7援因为葬灶垣员越圆葬灶，且葬员越员，所以葬圆越圆葬员越圆，葬猿越圆葬圆越源，葬源越

圆葬猿越愿援

8援根据题意，数列｛an｝：2，-6，12，-20，30，-42，…，

则a1=（-1）
2
伊1伊2=2，a圆=（-1）

3
伊2伊3=-6，a猿=（-1）

4
伊3伊4=

12，…，

归纳可得an=（-1）
n+1
·n·（n+1）.

故答案为an=（-1）
n+1
·n·（n+1）.

三、解答题

怨.解：当灶越员时，葬员越
员
圆
伊员伊（员垣圆）越 猿

圆
；

当灶越圆时，葬圆越
员
圆
伊圆伊（圆垣圆）越源；

当灶越猿时，葬猿越
员
圆
伊猿伊（猿垣圆）越 员缘

圆
；

当灶越源时，葬源越
员
圆
伊源伊（源垣圆）越员圆；

当灶越缘时，葬缘越
员
圆
伊缘伊（缘垣圆）越 猿缘

圆
.

若圆圆园是数列｛葬灶｝中的项，则
员
圆
灶（灶垣圆）越圆圆园，解得灶越

圆园，亦圆圆园是这个数列的项，且是第圆园项.

10.解：（员）员
圆
，圆，怨

圆
，愿，圆缘

圆
，…，

等价为
员
圆
，
源
圆
，
怨
圆
，
员远
圆
，
圆缘
圆
，…，

则对应的通项公式为葬灶越
灶
圆

圆
，灶沂晕

*
.

（圆）猿，缘，怨，员苑，猿猿，…，
等价为圆垣员，源垣员，愿垣员，员远垣员，猿圆垣员，…，

则对应的通项公式为葬灶越圆
灶
垣员，灶沂晕

*
.

11.解：设OA n越x（n逸3），OB1越y，蚁O越兹，

记S吟OA1B1
越 1
2
伊1·ysin兹越S，那么S吟OA 圆B圆

越 1
2
伊2伊2ysin兹越

4S，则梯形A1B1B2A2的面积为猿杂.

由已知可得梯形AnBnBn+1A n+1的面积为3S，

亦S吟OAnBn
越猿（n-1）S+S越（3n原2）S.

由相似可知
杂吟韵粤1月1

杂吟韵粤n月n

越 杂
（猿灶原圆）杂

=（ 1
an
）
2
，

亦an= 猿灶原圆摇
姨 （n逸3）.

经验证知an越 猿灶原圆摇
姨 （n沂N

鄢
）.

员圆援解：（1）因为点（灶，葬灶）在函数y越x
2
原5x垣4的图象上，

亦数列｛an｝的通项公式为an越n
2
原5n垣4.

亦a1越1
2
原5垣4=0，a2越2

2
原10垣4=原2，a3越3

2
原15垣4=原2.

（2）因an越n
2
原5n垣4越（n原 缘

2
）
2
原 怨
源
，知其对称轴为n越2.5.

又n沂N
鄢
，亦当n越2，或n越3时，an有最小值，

亦an的最小值为a2越a3越原2.

提升练

一、选择题

员耀远.粤BD阅DC.
提示：

员援由条件可知数列中的项都为正数，且葬灶垣员越
员
圆
葬灶约葬灶.

故选A.
圆.数列若用图象表示，从图象上不可以是线段，只能

是一群孤立的点，淤错，排除A，C；数列的项数可以是有限
的，如数列1，2，3，故于错，排除D.
故选B援
3.疫数列｛葬灶｝的任意连续三项的和是员愿，

亦数列｛葬灶｝是以猿为周期的周期数列.

疫葬缘越缘，亦葬圆越葬缘越缘.

疫葬员猿越怨，亦葬员越葬员猿越怨，亦葬员垣葬圆垣葬猿越员愿，亦葬猿越源.

疫圆园员怨越远苑猿伊猿，亦葬圆园员怨越葬猿越源.

故选阅援
源援因为葬灶越灶（葬灶垣员原葬灶）越灶葬n垣员原灶葬灶，所以灶葬灶垣员越（灶垣员）葬灶，所

以
葬灶垣员
葬灶

越 灶垣员
灶
，所以葬灶越

葬灶
葬灶原员
·
葬灶原员
葬灶原圆
·…·

葬圆
葬员
·葬员越

灶
灶原员
·灶原员
灶原圆
·…·

圆
员
伊员越灶.故选阅.

缘援由已知数列｛葬灶｝是递减数列，亦葬灶垣员约葬灶恒成立.又由

葬灶越原灶
圆
垣圆姿灶，亦原（灶垣员）

圆
垣圆姿（灶垣员）约原灶

圆
垣圆姿灶恒成立，即圆姿约

圆灶垣员.又由灶沂晕
*
，亦姿约 猿

圆
.故选阅.

远援由第一行起每行中的第一个数构成一个数列｛葬灶｝，

由表格可知葬灶原葬灶原员越灶原员，由叠加法可得葬灶越员垣
灶（灶原员）

圆
，故

第灶行第猿个数为 灶（灶原员）
圆

垣猿.故选悦.

二、填空题

苑. 7
4
；

愿.33援
提示：

苑.由圆葬
圆

灶垣员越葬
圆

灶垣葬
圆

灶原员（灶沂晕
*
，灶逸圆），可得圆葬

圆

猿越葬
圆

圆垣葬
圆

员越缘，即


